
ΛΥΣΗ 

α) i. Το εμβαδόν του τριγώνου ΑΒΜ με βάση ΑΒ και αντίστοιχο ύψος το MΜ1 είναι 

�ΑΒΜ� =
1
2
∙ ΑΒ ∙ ΜΜ� =

1
2
∙ λ� ∙ ΜΜ�. 

ii. Φέρουμε τα ευθύγραμμα τμήματα ΜΓ, ΜΔ και ΜΕ.  

 

Για το εμβαδόν του κανονικού πενταγώνου ΑΒΓΔΕ έχουμε:  

�ΑΒΓΔΕ� = �ΑΒΜ� + �ΒΓΜ� + �ΓΔΜ� + �ΔΕΜ� + �ΕΑΜ� 

                 =
1
2
∙ λ� ∙ ΜΜ� +

1
2
∙ λ� ∙ΜΜ
 +

1
2
∙ λ� ∙ ΜΜ� +

1
2
∙ λ� ∙ ΜΜ� +

1
2
∙ λ� ∙ ΜΜ� 

                 =
1
2
∙ λ� ∙ �ΜΜ� + ΜΜ
 + ΜΜ� + ΜΜ� + ΜΜ��    (1). 

iii. Το εμβαδόν του κανονικού πενταγώνου ΑΒΓΔΕ είναι  

�ΑΒΓΔΕ� =
1
2
∙ 5 ∙ λ� ∙ α�   (2). 

Από τις ισότητες (1) και (2) προκύπτει ότι  

1

2
∙ λ� ∙ �ΜΜ� + ΜΜ
 + ΜΜ� + ΜΜ� + ΜΜ�� =

1

2
∙ 5 ∙ λ� ∙ α� 

και με απλοποίηση του  
�



∙ λ5 προκύπτει ότι  

ΜΜ� + ΜΜ
 + ΜΜ� + ΜΜ� + ΜΜ� = 5α�. 

β) Φέρουμε τα ευθύγραμμα τμήματα ΜΑ1, ΜΑ2,…, ΜΑν. 

 



Για το εμβαδόν του κανονικού ν-γώνου Α1Α2…Αν έχουμε:  

�Α�Α
…Α�� = �Α�Α
Μ� + �Α
Α�Μ� + ⋯+ �Α�Α�Μ� 

                        =
1
2
∙ λν ∙ ΜΜ� +

1
2
∙ λν ∙ ΜΜ
 +⋯+

1
2
∙ λν ∙ ΜΜν 

                        =
1
2
∙ λν ∙ �ΜΜ� + ΜΜ
 +⋯+ ΜΜν�    (3). 

Όμως το εμβαδόν του κανονικού ν-γώνου Α1Α2…Αν δίνεται από τον τύπο 

�Α�Α
…Α�� =
1
2
∙ ν ∙ λν ∙ αν     (4). 

Από τις ισότητες (3) και (4) προκύπτει ότι  

1

2
∙ λν ∙ �ΜΜ� + ΜΜ
 +⋯+ ΜΜν� =

1

2
∙ ν ∙ λν ∙ αν 

και με απλοποίηση του  
�



∙ λν προκύπτει ότι  

ΜΜ� + ΜΜ
 +⋯+ ΜΜν = ναν. 

Έτσι αποδείξαμε ότι ο ισχυρισμός του μαθητή είναι σωστός. 

 

 

 

 


