
ΛΥΣΗ 

Από τα δεδομένα έχουμε: (ΑΓΘΙ) = Ε, (ΑΒΗΖ) = Ε1, (ΒΓΡΔ) = Ε2 και ισχύουν:  

Ε1=4Ε (1), Ε2=5Ε (2). 

α) Θέτουμε ΒΓ = α, ΑΓ = β, ΑΒ = γ, τις πλευρές του τριγώνου ΑΒΓ, τότε: 

Ε = β2 (3), Ε1 = γ2 (4) και Ε2 = α2 (5). 

Οι (1), (2) λόγω των (3), (4), (5) γράφονται:  

• γ2 = 4 β2 ή β2 +  γ2 = β2 + 4 β2 ή β2 +  γ2 = 5β2  

• α2 = 5 β2  

Οι τελευταίες δύο ισότητες έχουν τα δεύτερα μέλη τους ίσα, οπότε θα είναι και  

β2 +  γ2 = α2, που σημαίνει ότι το τρίγωνο ΑΒΓ είναι ορθογώνιο, με υποτείνουσα την 

πλευρά α, άρα ορθή γωνία την Α. 

β) 

 

 

Το τρίγωνο ΑΒΓ είναι ορθογώνιο με κάθετες πλευρές β και γ, άρα (ΑΒΓ) = 
1

2
 β∙γ. 

Το τρίγωνο ΑΙΖ, είναι ορθογώνιο με κάθετες πλευρές β, γ, άρα (ΑΙΖ) = 
1

2
 β∙γ. 

Άρα (ΑΒΓ) =(ΑΙΖ). 

Λόγω των τετραγώνων, για τις γωνίες με κορυφή το Β έχουμε: 

ΗΒ̂Δ + ΔΒ̂Γ + ΑΒ̂Γ + ΑΒ̂Η = 3600 ή ΗΒ̂Δ + 90ο + ΑΒ̂Γ + 90ο = 3600 ή ΗΒ̂Δ + ΑΒ̂Γ = 1800. 



Δηλαδή οι γωνίες ΗΒΔ και ΑΒΓ είναι παραπληρωματικές. Άρα ο λόγος των εμβαδών 

των τριγώνων ΒΗΔ, ΑΒΓ θα ισούται με το λόγο των γινομένων των πλευρών που 

περιέχουν τις παραπληρωματικές γωνίες. Δηλαδή 
(ΒΗΔ)

(ΑΒΓ)
 = 
ΒΗ∙ΒΔ

ΒΓ∙ΒΑ
 = 
γ∙α

α∙γ
 = 1, οπότε  

(ΒΗΔ)

(ΑΒΓ)
 = 1, άρα (ΒΗΔ) = (ΑΒΓ). 

Όμοια, για τις γωνίες με κορυφή το Γ έχουμε: 

ΘΓ̂Ρ + ΘΓ̂Α + ΑΓ̂Β + ΒΓ̂Ρ = 3600 ή ΘΓ̂Ρ + 90ο + ΑΓ̂Β + 90ο = 3600 ή ΘΓ̂Ρ + ΑΓ̂Β = 1800. 

Δηλαδή οι γωνίες ΘΓΡ και ΑΓΒ είναι παραπληρωματικές. Άρα ο λόγος των εμβαδών 

των τριγώνων ΓΡΘ, ΑΒΓ θα ισούται με το λόγο των γινομένων των πλευρών που 

περιέχουν τις παραπληρωματικές γωνίες. Δηλαδή 
(ΓΡΘ)

(ΑΒΓ)
 = 
ΓΡ∙ΓΘ

ΓΑ∙ΓΒ
 = 
α∙β

β∙α
 = 1, οπότε  

(ΓΡΘ)

(ΑΒΓ)
 = 1, άρα (ΓΡΘ) = (ΑΒΓ). 

Από τα παραπάνω συμπεραίνουμε ότι: (ΑΒΓ) = (ΑΙΖ) = (ΒΗΔ) = (ΓΡΘ). 

γ) Είναι ΑΓ = 1 ή β = 1, οπότε από τις ισότητες του ερωτήματος (α): 

α2 = 5 β2 και γ2 = 4 β2, παίρνουμε: α2 = 5 και γ2 = 4, άρα α = √5 και γ =2. 

Έτσι λόγω του ερωτήματος (β), είναι: (ΑΙΖ) = (ΒΗΔ) = (ΓΡΘ) = (ΑΒΓ) = 
1

2
 β∙γ = 

1

2
∙1∙2 = 1. 

Επίσης Ε = β2 , Ε1 = γ2 και Ε2 = α2 ή Ε = 1, Ε1 = 4 και Ε2 = 5. Οπότε: 

(ΖΗΔΡΘΙ) = Ε + Ε1 + Ε2 + (ΑΙΖ) + (ΒΗΔ) + (ΓΡΘ) + (ΑΒΓ) = 1 + 4 + 5 + 1 +1 + 1 +1 = 14.  

 

  

  

 

 


