
ΛΥΣΗ 

α) Η ςυνάρτθςθ f  ζχει πεδίο οριςμοφ το . Τα ςθμεία ,   είναι τα ςθμεία τομισ 

τθσ γραφικισ παράςταςθσ τθσ f  με τον x x , οπότε οι τετμθμζνεσ τουσ ,   

αντίςτοιχα είναι οι λφςεισ τθσ εξίςωςθσ ( ) 0f x  . Είναι 2( ) 0 3 0f x x x      

που είναι εξίςωςθ 2ου βακμοφ με διακρίνουςα 13   και ρίηεσ τουσ αρικμοφσ 

1 13

2


 και 

1 13

2


. Επειδι το ςθμείο   βρίςκεται αριςτερά του   ςτον άξονα 

x x  είναι    και επειδι προφανώσ 
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β) Είναι 2( 2) ( 2) 2 3 2 2 3 1 2 0f           , οπότε ( 2) 0f  . 

γ) Όπωσ φαίνεται από το ςχιμα αλλά και όπωσ προκφπτει και αλγεβρικά από τον 

τφπο τθσ ςυνάρτθςθσ f  που είναι τριώνυμο, θ ςυνάρτθςθ f  παίρνει αρνθτικζσ 

τιμζσ μόνο για τισ τιμζσ του x  που είναι εντόσ των ριηών τθσ, δθλαδι για 
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. Αφοφ λοιπόν δείξαμε ςτο β) ερώτθμα ότι ( 2) 0f  , κα 

πρζπει 
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δ) Η παράλλθλθ από το ( , )   ςτον x x  ζχει εξίςωςθ y  . Αφοφ θ ευκεία με 

εξίςωςθ y   ζχει με τθ γραφικι παράςταςθ τθσ f  ζνα κοινό ςθμείο, 

ςυμπεραίνουμε ότι θ εξίςωςθ 2( ) 3 0f x x x        ζχει μία πραγματικι 

ρίηα και αυτό ςυμβαίνει αν και μόνο αν ζχει διακρίνουςα ίςθ με το μθδζν. Είναι 
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Επίςθσ θ τετμθμζνθ   του ςθμείου   κα είναι θ διπλι ρίηα τθσ εξίςωςθσ 

2( ) 3 0f x x x       , οπότε 
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Εναλλακτικά αφοφ το ςθμείο ( , )   ανικει ςτθ γραφικι παράςταςθ τθσ f  ζχουμε 
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