
ΛΥΣΗ 

α) Η ευκεία y = 7 είναι παράλλθλθ ςτον x΄x και τζμνει τον y΄y ςτο ςθμείο (0,7) και όπωσ 

βλζπουμε από το ςχιμα ζχει 2 κοινά ςθμεία με τθ γραφικι παράςταςθ τθσ f . 

Το πλικοσ των κοινών ςθμείων τθσ γραφικισ παράςταςθσ τθσ f  με τθν ευκεία y = 7 είναι 

ίςο με το πλικοσ των διαφορετικών ριηών τθσ εξίςωςθσ ( ) 7f x  . Είναι  

2 2( ) 7 4 5 7 0 4 2 0f x x x x x          .  

Η εξίςωςθ αυτι είναι 2ου βακμοφ με διακρίνουςα Δ = 24 > 0 που ςθμαίνει ότι ζχει δφο 

ρίηεσ άνιςεσ και επομζνωσ αποδείχτθκε ότι θ γραφικι παράςταςθ τθσ f  ζχει με τθν ευκεία 

y = 7 ακριβώσ δφο κοινά ςθμεία.       

  

β)  

i. Η ευκεία  y = λ είναι παράλλθλθ ςτον x΄x και τζμνει τον y΄y ςτο  ςθμείο (0 , λ).         

Από το ςχιμα βλζπουμε ότι το πλικοσ των κοινών ςθμείων τθσ γραφικισ παράςταςθσ 

τθσ f  με τθν ευκεία y = λ για τισ διάφορεσ τιμζσ του  , εξαρτάται από το αν θ τιμι 

του λ είναι μεγαλφτερθ, μικρότερθ ι ίςθ με 1, διότι με βάςθ το ςχιμα βλζπουμε ότι θ 

μικρότερθ τιμι τθσ ςυνάρτθςθσ είναι 1. Συγκεκριμζνα βλζπουμε από το ςχιμα ότι:  

 αν  λ < 1 θ ευκεία y = λ δεν ζχει κοινά ςθμεία με τθ γραφικι παράςταςθ τθσ  f ,        

 αν  λ = 1 θ ευκεία y = λ ζχει ζνα κοινό ςθμεία με τθ γραφικι παράςταςθ τθσ  f ,        

 αν  λ > 1 θ ευκεία y = λ ζχει δφο κοινά ςθμεία με τθ γραφικι παράςταςθ τθσ  f .        



ii. Το πλικοσ των κοινών ςθμείων τθσ γραφικισ παράςταςθσ τθσ f  με τθν ευκεία y = λ 

για τισ διάφορεσ τιμζσ του  , είναι το ίδιο με το πλικοσ των διαφορετικών ριηών 

τθσ εξίςωςθσ 2( ) 4 5 0f x x x        για τισ διάφορεσ τιμζσ του  .  

Η εξίςωςθ αυτι είναι 2ου βακμοφ ωσ προσ x με διακρίνουςα   

2( 4) 4(5 ) 16 20 4 4 4 4( 1)               . 

Το πλικοσ των ριηών τθσ εξίςωςθσ εξαρτάται από το πρόςθμο τθσ διακρίνουςασ. 

Συγκεκριμζνα : 

 αν λ < 1 τότε Δ < 0 οπότε θ εξίςωςθ είναι αδφνατθ και επομζνωσ θ ευκεία y = λ δεν 

ζχει κοινά ςθμεία με τθ γραφικι παράςταςθ τθσ f , 

 αν λ = 1 τότε Δ = 0 οπότε θ εξίςωςθ ζχει 1 διπλι ρίηα και επομζνωσ θ ευκεία y = λ 

ζχει ζνα κοινό ςθμείο με τθ γραφικι παράςταςθ τθσ f , 

 αν λ > 1 τότε Δ > 0 οπότε θ εξίςωςθ ζχει 2 ρίηεσ άνιςεσ και επομζνωσ θ ευκεία y = λ 

ζχει δφο κοινά ςθμεία με τθ γραφικι παράςταςθ τθσ f . 

γ) Αφοφ θ ευκεία y = λ τζμνει τθ γραφικι παράςταςθ τθσ f ςε δφο ςθμεία με τετμθμζνεσ 

1 2,x x  με 
1 2x x  ςυμπεραίνουμε αφενόσ ότι λ > 1 και αφετζρου ότι οι αρικμοί 

1 2,x x  κα είναι 

οι ρίηεσ τθσ εξίςωςθσ 2( ) 4 5 0f x x x       .  

Η εξίςωςθ αυτι για λ > 1 ζχει δφο ρίηεσ άνιςεσ και ζχουμε ότι 
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