
ΘΕΜΑ 4 

ΛΥΣΗ 

α) Για το εμβαδόν (ΑΔΕ) ισχύει: (𝛢𝛥𝛦) = (𝛢𝛣𝛤𝛥) − (𝛢𝛣𝛦) − (𝛤𝛥𝛦)= 

𝛢𝛣 + 𝛤𝛥
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−
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=

2 + 6
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2(4 − 𝑥)

2
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2
= 16 − (4 − 𝑥) − 3𝑥

= 16 − 4 + 𝑥 − 3𝑥 

Ώστε 𝑓(𝑥) = −2𝑥 + 12. 

Για την μεταβλητή x, πρέπει 𝑥 ∈ [0,4], αφού απαιτούμε τα μήκη ΕΗ και ΕΖ να είναι μη 

αρνητικοί αριθμοί, άρα πρέπει 𝑥 ≥ 0 και 4 − 𝑥 ≥ 0, άρα 𝑥 ≤ 4. 

β) Η γραφική παράσταση της συνάρτησης 𝑦 = −2𝑥 + 12 με 𝑥 ∈ 𝑅, γνωρίζουμε ότι είναι μια 

ευθεία, οπότε εδώ, η γραφική παράσταση της συνάρτησης 𝑓(𝑥) θα είναι ένα ευθύγραμμο 

τμήμα, με άκρα τα σημεία 𝛢(0,12) και 𝛣(4,4), αφού 𝑓(0) = −2 ∙ 0 + 12 = 12 και 

𝑓(4) = −2 ∙ 4 + 12 = −8 + 12 = 4. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

γ) 𝛴 = 𝑓 (
1
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𝛴 = −
2

16
(1 + 2 + 3+. . . . +64) + 12 ∙ 64 = −

1

8
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2
+ 12 ∙ 64. Τελικά: 

𝛴 = −4 ∙ 65 + 12 ∙ 64 = (−4 + 12) ∙ 65 − 12 = 8 ∙ 65 − 12 = 520 − 12 = 508. 



Χρησιμοποιήσαμε την ισότητα 1 + 2 + 3+. . . +𝜈 =
𝜈(𝜈+1)

2
 αφού πρόκειται για άθροισμα ν 

διαδοχικών όρων μιας αριθμητικής προόδου (𝛼𝜈) με 𝛼1 = 1 , 𝜔 = 1, 𝛼𝜈 = 𝜈, οπότε από τον 

γνωστό τύπο 𝑆𝑣 =
𝑣

2
(𝛼1 + 𝛼𝑣) παίρνουμε 𝑆𝑣 =

𝑣

2
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. 


